Mathematische Logik I WS 2016/17

Ubungsblatt 8 Abgabe am 16.12. T. Piecha

Aufgabe 1 (2Punkte)
Sei I' € PROP maximal konsistent. Beweisen Sie, dass fiir alle ¢, € PROP gilt:

(pAY) el <= (peTund p €T).

Aufgabe 2 (6 Punkte)

Geben Sie fiir jede der folgenden Aussagen eine geeignete Formelmenge I' C PROP an.
Begriinden Sie Ihre Antwort jeweils kurz.

(a) T hat keine maximal konsistente Erweiterung. (2 Punkte)
(b) T hat genau eine maximal konsistente Erweiterung. (2 Punkte)
(¢) T hat unendlich viele maximal konsistente Erweiterungen. (2 Punkte)

Aufgabe 3 (4 Punkte)
Eine Formel ¢ heifle unabhdngig von der Menge T', falls I' ¥ ¢ und ' ¥ —.
Zeigen Sie, dass die Formel p; — ps unabhéngig von der Menge

{(p1 = po A —p2) A (po A —p2 = p1), P2 = Do}

ist.

Aufgabe 4 (8Punkte)
Eine Formelmenge T" heifle vollstindig, falls fiir jede Formel ¢ entweder I' - ¢ oder I' - —p.
(a) Zeigen Sie per Induktion iiber dem Formelaufbau, dass die Menge der Aussagesymbole

{po,P1,P2, -+, Pn,- ..+ vollstindig ist. (Es sind hierbei ausschliefllich Formeln iiber
{L,A,—} zu betrachten.) (5 Punkte)

(b) Zeigen Sie, dass I' genau dann vollsténdig ist, wenn die Menge {¢ : I' F ¢} maximal
konsistent ist. (3 Punkte)



