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Im Folgenden sei > def
= ¬⊥ und ϕ↔ ψ

def
= (ϕ→ ψ) ∧ (ψ → ϕ).

Aufgabe 1 (3 Punkte)

Zeigen Sie:

a) ` >

b) ` ϕ genau dann, wenn ` ϕ↔ >

c) ` ¬ϕ genau dann, wenn ` ϕ↔ ⊥

Aufgabe 2 (4 Punkte)

Zeigen Sie:

a) ` (ϕ→ ψ)→ ((ϕ→ (ψ → σ))→ (ϕ→ σ))

b) ` ((ϕ→ ψ)→ (ϕ→ σ))→ (ϕ→ (ψ → σ))

Aufgabe 3 (6 Punkte)

Zeigen Sie:

a) ϕ↔ ψ ` ¬ϕ↔ ¬ψ

b) ϕ1 ↔ ψ1, ϕ2 ↔ ψ2 ` (ϕ1 ∧ ϕ2)↔ (ψ1 ∧ ψ2)

c) ϕ1 ↔ ψ1, ϕ2 ↔ ψ2 ` (ϕ1 → ϕ2)↔ (ψ1 → ψ2)

Aufgabe 4 (3 Punkte)

Zeigen Sie unter Verwendung von Aufgabe 3: ` (ϕ↔ ψ)↔ (σ[ϕ/p]↔ σ[ψ/p])

Aufgabe 5 (4 Zusatzpunkte)

Zeigen Sie: ` ((ϕ→ ψ)→ ϕ)→ ϕ


