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Aufgabe 1 (3 Punkte)

Beweisen Sie das folgende Lemma:
Es sei I' C© PROP. Dann sind folgende Eigenschaften dquivalent:

(1) T ist konsistent.
(2) Es gibt keine Formel ¢ € PROP, so dassT'F ¢ und ' ¢ — L.
(8) Es gibt eine Formel ¢ € PROP, so dass I' t/ ¢.

Aufgabe 2 (2 Punkte)

Beweisen Sie das folgende Lemma:

Es sei I' C PROP eine mazimal-konsistente Menge und ¢,v € PROP.
Dann ist p N € T’ genau dann, wenn ¢ € I' und ¢ € T'.

Aufgabe 3 (142 Punkte)

Geben Sie, sofern moglich, fiir jede der folgenden Aussagen eine geeignete Formelmenge I' C PROP an,
welche die genannte Eigenschaft hat. Geben Sie jeweils eine Begriindung,.

a) I' hat genau zwei maximal-konsistente Erweiterungen.

b) T hat genau drei maximal-konsistente Erweiterungen.

Aufgabe 4 (1+1+1 Punkte)

Erweitern Sie die folgenden Mengen durch Hinzufiigen einer einzigen Formel, die nicht fiir sich alleine
genommen bereits inkonsistent ist, so dass die resultierende Menge inkonsistent ist. Geben Sie jeweils
eine Ableitung der Absurditéit L an.

a) {poAp1— p2, poA(p2 — L)}
b) {po = (pr = L), pr = (po — L)}

¢) {px — part+1: k € N}

Aufgabe 5 (342 Punkte)
Eine Formel ¢ € PROP heifle unabhingig von der Menge I' C PROP, falls ' /¢ und 't/ ¢ — L.

a) Zeigen Sie, dass die Formel p; — po unabhéngig von der Menge {p1 — po A (p2 — L), p2 — po} ist.

b) Zeigen Sie, dass es keine Menge I" gibt, von der die Formel pyg — (p1 — po) unabhiingig ist.



