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Dr. Michael Arndt WS 2009/10

Aufgabe 1

Geben Sie zu jeder der folgenden Formeln jeweils ein Modell und ein Gegenbeispiel an (jeweils
bezüglich eines von Ihnen gewählten Universums):

a) ∃x∃y(Px ∧ ¬Py)

b) ∃x∀yPxy → ∀xPxx

c) ∀y(Py → ∀xPx)

d) ∃x∀yPxy ∨ ∃y∀x¬Pxy

e) ∀x∀z(∃y(Pxy ∧ Pyz) → Pxz)

Aufgabe 2

Zeigen Sie:

a) |= ∃ξϕ↔ ¬∀ξ¬ϕ

b) |= ∃ξ(ϕ ∨ ψ) ↔ ∃ξϕ ∨ ∃ξψ

Aufgabe 3

Es komme ξ nicht frei in ψ vor. Zeigen Sie:

a) |= ∀ξψ ↔ ψ

b) |= ∃ξ(ϕ ∨ ψ) ↔ ∃ξϕ ∨ ψ

Aufgabe 4

Welche der folgenden Folgerungsbeziehungen treffen zu?

a) ∀ξϕ, ∀ξψ |= ∀ξ(ϕ ∧ ψ)

b) ∀ξ(ϕ ∨ ψ) |= ∃ξ(ϕ ∧ ψ)


