Mathematische Logik I WS 2016/17

Ubungsblatt 7 Abgabe am 9.12. T. Piecha

Aufgabe 1 (7Punkte)
Zeigen Sie fiir NK:

(a) oVThHTVo (1 Punkt)
(d) Flen—p) = (2 Punkte)
(€) F=pVi—==(pA) (2 Punkte)
d) Flle=v)=p)—=0e (2 Punkte)

Aufgabe 2 (5Punkte)
Sei ¢ | 9 eine Abkiirzung fiir —(¢ V ). Zeigen Sie fiir NK:

(@) pli,pbLundoply, vk L (1 Punkt)
(b) Tyt L und A, L) = T,AFpla. (2 Punkte)

(¢) Geben Sie Einfiihrungs- und Beseitigungsregeln fiir | an, in denen auer L und | keine
weiteren Konnektive vorkommen. Beachten Sie dabei die Ergebnisse unter (a) und (b).

(2 Punkte)

Aufgabe 3 (3 Punkte)
Beweisen Sie fiir I' C PROP, dass folgende Eigenschaften zueinander dquivalent sind:

(a) T ist konsistent gemifl Definition 7.3.
(b) Es gibt keine Formel ¢ € PROP, so dass ' ¢ und T' F —p.
(¢) Es gibt ¢ € PROP mit T' ¥ ¢.

Aufgabe 4 (5Punkte)

Welche der folgenden Mengen sind konsistent geméfl Definition 7.37 Geben Sie jeweils eine
Begriindung an.

(a) T'={-p1 Ap2—po, pr = (—p1 = p2), Po <> P2} (1 Punkt)
(b) A ={po—p1, p1 = P2, P2 —P3, P3 = DPo} (2 Punkte)

() ©={po—p1, po Ap2—p1 Ap3, (po Ap2) Aps— (p1 Ap3) Aps,...} (2 Punkte)



