Mathematische Logik I WS 2016/17

Ubungsblatt 12 Abgabe am 27.1. T. Piecha

Aufgabe 1 (9Punkte)
Beweisen Sie fiir beliebige .Z-Formeln ¢ und Variablen z, y:

(a) JzpEE Ve (4 Punkte)
(b) VaVyp 9F VyVze (2 Punkte)
(¢) JaVyp E Vydze (2 Punkte)
Zeigen Sie auBerdem VaIyp ¥ FyVay (durch Angabe eine geeigneten Struktur 2 und einer
geeigneten Formel ). (1 Punkt)

Aufgabe 2 (6 Punkte)

Es seien ¢, beliebige .#-Formeln, und es sei = eine Variable, so dass = ¢ FV(y).
Beweisen Sie die folgenden logischen Aquivalenzen:

(a) 3z(p =) AF (¢ — Jzv) (3 Punkte)
(b) Vz(p — ) 9F (Fzp — ¢) (3 Punkte)

Aufgabe 3 (5Punkte)
Formen Sie die Formel

~((Vzp(z) = (Yyi(y) = Fop(e))) = YaTyo(z,y))

schrittweise in eine logisch dquivalente prinexe Normalform um. (Die Teilformeln ¢, ¥ und
o selen quantorenfrei.)



