Mathematische Logik I — Ubungsaufgaben Blatt 6
Dr. Michael Arndt WS 2015/16

Aufgabe 1  (1+1+2 Punkte)

Zeigen Sie im Kalkiil NK, in dem die Regeln aus Proposition 6.7 Grundregeln sind, dass folgende Bezie-
hungen gelten:

a) pAY YA
b) F(pA—9) =¥
) F(¢—=9¢) =)= ¢

Aufgabe 2 (1+1+2 Punkte)
Sei ¢ |1 eine Abkiirzung fiir ¢ Ay — L. Zeigen Sie fiir NK':

a) ¢l ¢, P L
b) Wenn I' o+ L, dann '+ ¢ |¢p. Wenn I',op = L, dann T'F ¢ | 4.

c¢) Leiten Sie aus den Ergebnissen von a) und b) Einfiihrungs- und Beseitigungsregeln fiir | an.

Aufgabe 3 (14141 Punkte)

Welche der folgenden Mengen sind konsistent? Geben Sie jeweils eine Begriindung.
a) {po — p1, p1 — P2, P2 = Po}
b) {po, po = p1, P1 = P2, P2 = L}
c) {pok : k € N} U{pogs1 — L : ke N}

Aufgabe 4 (14 1+ 1 Punkte)

Geben Sie fiir jede der folgenden Aussagen eine geeignete Formelmenge I' C PROP an, welche die
genannte Eigenschaft hat. Geben Sie jeweils eine Begriindung.

a) I' hat keine maximal-konsistente Erweiterung.
b) T hat genau eine maximal-konsistente Erweiterung.

c¢) T hat unendlich viele maximal-konsistente Erweiterungen.



